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Je n'ai pas 1l’intention dans ce texte d'expliquer re que c’esy

¥

?
qu’gun pendomorphisme, un anneau semi-simple ou un produii te=-

soriel d'espaces topologiques, un filtre ou une distribution,

s me ! 1
pas méme un groupe ou un module, I1 n’est que de se reporter & -

Bourbaki lui-méme, Je ne nierai pas que c’est 1la parfois lecture
assez difficile pour un débutant et qué Bourbaki a choisi la
route la moins royale qui soit, Le lecteur ignorant ce que ¢!
est qu’un graipe croira certes en avoir une connaissance plus
"eoncréte" s?il en aborde 1’étude dans un ouvrage comme celui
de Verriest ( dont gla terminologie est d’ailleurs quelque peu
dépassée) Mais sil’on peut estimer gqu’il ya quelque humour noir

. 3 prétendre dans le mode _d’emploi qu’"aucune connalssance parti-

culi2dre " n’est requise pour 1a lecture de l'ouvrage, cetie
aacertion est limitée par v en principe" et les mots subségquenis
nceulement ( §i£) une ceﬁaine habitude du raisonnement mathé- .«
matique et un certain pouvoir d’abstraction”, Suit un "néanmoint
qui éclaircit les choses : le traité est ™ destiné plus parti-
culidrement & des lecteurs possédant au moins (re-sig) une bonn
connaissance des matiéres enseignées en France, dans les cours
{remarquer le pluriezl) de mathématiques générales®. ... ety -si
possible , une certaine connaissance deg parties essentielles
d'u~ cours de calcul différentiel et intégral. N
C'est 13 ol nous atteignons un des voints les plus intéressank

& de 1l’entreprise bourbakiste : est-il préférable de savolir. de

quoi il s’agit historiquement ( par exempleé....) OU drétudier. .,

d’emblée la théorie la tlus 5éﬁ€;aie. Or il s'est avéré que les

jeunes s'@ssimilajent fort bien le lait gger bourbakien et
dépassaient rapidement 1leurs pajtres.




i.a

N

Fonds Queneau - SCD Université de Bourgogne - Droits réservés

) | (@\ =
) Q&Sy

Bourbaki ne s'ddresse pas aux amateurs en mathématjques, i1-
faut bien le dire; par amateurs j’entends les personnes qui=con{;
sacrent leur temps a des problémes élémentaires { ou du moins |
gxxmud d’énoncé élémentaire, comme le théordme de Fermat) ou -
la géométrie du triam; le et qui y déploient parfois un ingénio- |
siténgmparable. Rien dans Bourbaki ne vise & l’anecdote, rien |

non plus qui tende vers le probléme plaisant et délectable { et.

ceci bien que tant de développements de la topologie moderne se-

grouvaient en germe - maif seulement en ferme - dans les récréaty

ons mathématiques.)

L'anecdote se présente surtout dans la théorie des nombres et

i1 faut bien reconnaitre que cet anecdotigue mystare 4lecéle sou

7 .
vent un‘afigﬁﬁgjigLonéquas énigmatique, Il est certain que ia

théorie des entiers demeure pleine de mystare et- gue-ta—=trsorie

Aeasws singuliérement em% q’

Y

énigme,

Par anecdote, j’entends par exemple, que 23 et 239 soih

les deux seuls nombres qui soient la somme de neuf cubes et

non de moins.Et il y a des milliers d'autres exemples,

Chercher dans Bourbaki un peu 1’anecdote. Rarissime,
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Pour celui qui a fajt ses études mathématiques il ya trente ans,
csurtout bien conforme au programme, celui-la est bien étonné .
lorsqu’il entreprend de lire Bourbakij & vrai dire, c’est pour-
lui pénétrer dans un autre monde, Ayant déjd des connaissances,

qle degré d’abstraction qu’on demande, lui semble " abstrait’,

“injustifié, arbitraire, C’est qu’il en est resté & ces etres -
mathématiques classiques dont les propriétés étajent en Quelquest
sorte identiques 3 leur essence, Il allait de soi par exemple
que pcur les "nombres" ( entiers par exemple) , 1’addition fut
3 1a fois associstive et commutative et doublement distribu-

tive par rapport a la maltiplicaticn, Il y avait bien le cas-
de 1’exponentiation qui n'&ﬂ’commutztive que dans un seul cas-
, mais on n'y avait pas porté grande attention, Les extensions
successives de 1’idée de nonmbre jusqu’d celle des nombres com-
plexes y comprise n’apportait aucune modification, C’est avec
les matrices, les anneauX contenant des diviseurs de ZAT0,

les quaternions , etc. Que 1'on s'est phercu qu’il fallait

faire une théorie des opérations avant de prétendre saisir 1les
sence de certains étreé. Noug reviendrons sur ce point. Une- -
fois établi, gqu’il y a des ensembles de nombre obéissant - ou
plus exactement que 1’on peut munir certains ensembles de ~-
etructures algébriques - i1 faut ensuite voir ce que deviendé :
&4 les équations, les fonctions, elc. qui preﬁzat leur valeur
dans ces'ensembles. on défou¥re par exemple que dans un cOrps-

- fini??%g%gﬁggéon x p - x = 0 a autant de =olutions que d%léﬁﬁ;

£% dans le corps. De méme, toute théorie des fonctlons, étendp

d’abord aux nombres complexes, doit s’étendre ensuite aux

nombres p-adiques, aux corps finls, etc. D?’ol la nécessité
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partir avec des " éléments" permettant les plus grandes générali
cations possibles,
D'ailleurs celles-ci ne sont pas encore suffisantes, puls qu’

aux derniére nouvelles, d’aprés Cartan, les considérations d’iso-

morphismes sont insuffisantes,

[ ]
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Bourbaki vise la plus grande généralité possible - cependant
i1 vise toujours les app.lications ou les régions vivanies des
mathématiques - ce qui revient au meme ( 3 développer) . Sys-
témitiquement ou souvent, il signale des "gébéralisations” qu’

j1 lajcse de cbdté comme "dépourvues d’applications" ou "té-

ratologiques".

pans ce domaine de la trés grande pénéralité ou ne conduit plus
17vintuition", les exemples deviennent essentiels : conire-exem

ples jouent un role important, ce sont des garde-fous, de méme

la tératologie,
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" Trop abstrait"

c’est ce qu’on dit lorsqu’on étudie les relations fonetion-
nelles non plus seulment sur le cDDPS des réels ni méme .
des complexes - mais aussi sur les cpips algébridues, les
corps finis, les corps p-adiques, '

Trop abstrait c'est ce gu’on a dit lorsqu’on a énoncé des
régles d*addition et de multiplication valables pour les
nombres négatifs, les nombres fractionnaires.

Trop abstrait, c’est ce qulon a dit lors gqu’on a énoncé les
mémes régles de 1’addition et de la multiplication pour les

poires et pour les pommes,
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& qui m'adresserai-je ¢
I1 n'y a pas de voie royale,

On est mathématicien ou on ne 1l’est pas,

Alors aux Mathématiciens ? Ce sefait bien prétenti d
c’est ce que Bourbaki fait lui-méme, pretentletx de ma P?rt’;

Aux gens qui s’intéressent aux mathématigques ? auxrphiOOSOphes.egn
me Bourbaki Je fajt remarquer, ils sont toujours en retard, Peut-
tre est-ce féire ceuvre pie a eur égard d’essayer de leur indi-. -
quer gque Poi,caré est dépassé, Borel itou et que les considératicr
de Bergscn sur Einstein indique de sa part une incompréhension to-
tale - 1t d’autant plus intéressante que Bergson avait eu gquelgue
résulatats universitaires diplomes concours génréral en mathéma-
tiques, Oui? c’est encore pjs intéressant, Faut dire 3 soa déchar-
ge gu’il a retiré de la vente - ou p lutdt qu’il n’a pas laiesé
réimprimer - ce qui lui étajt d’autant plus far~ile quils’éditait.
3 compte d’auteur - une habitude qu’il avait prise dans sa jeunes-
se, pour l'impression de sa thése et il ne s’en était pas mal- trcu
son livre Durée et Simulta néité quil est un des exemples les plus-
consternarts de l’"incoppréhension" philosophicue et , je le rérpd
d’autant plus notable, que Begrson semblait avoir quelques connai:
sances dans la matiére,

Deruis Arddtote sont & la bourre de guelgues générations sur 1z
recherche méthématique, Avec Arsitote c¢a allait encore. Ensuite
ce sont les mathématiques qui ont guelgue peu sommeillé, Ensuile
on a eu l’exemple quelque peu exceptionnel de génies doublement
douéstels cette téte de cochon de Descartes et cet intrigant de
Leibni;'tbus deux profond philosophes et mathémiticiens sévires.

Ensuite, la situtation s’est gachée, comme le signale fort bien

Bourbaki dans sa notice du tome I : Kant estime que la logique
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n’a guére besoin de se perfectjorner aprés Aristote Ogi;e:Lin
que le grand , 1’immense Hegel démontre qu'il ne peut exister*
plus de sept plandtes 1’année ol en découvre une huitieme,

11 serait bon de noter cependant qu’aprés tout la démonstration: -

est valaile si l’on appelle plandte les sept cOTPS en question-etf

paraplandtes par exemple les autrés { ce gui ne seralt pas si sot:
aprés tout , par exemple si'il estprouvé que Plu;on est un ancitnﬁ
catellite de Neptune , ci tel satellite de Mars est artificiel,
etc.) Maus eit-étre me laissé-je entrainer jci par mon admiratlon
pour Hegel et légitimer ses considérations que 1'on retrouve dans
sa Philosop ie de 1a Nature et qui sont d’ordre purement poétique
comme est d’ailleurs 1a plus part decs textes philosorhiques contel
porains, depuic que la philosophie slest lais=vée dépouiller non-
seulement de la sociollogie et des autres sgiences humalines, mais
o me de la logique.

Entre les mains des philosophes , 1s logigue n’a pas fait un pas

depuis Aristote . Ctest d’ailleurs ce qu’osait en toute naiveté

profére l'un d’eux au cours d’une conférence a Princeton, devant
Godel. I1 y 8 de quol rire. En fait, ce sont les philosophes qui

rient. Par exemple, 1a lecture de poincaré fait rire Alain: on

ce perd en cojectures sur le degré 4d'inintelligence de ce phi---

losophe. PTus marant était svhopenheuer qui trouvait d’un droler

infinie 13 rencontre en un point d’une tangente 3 la courbe tany

gentée, on entre ici dans le domaine de 1 psychanalyse. .

Naturellement, jl1 serait tentant d’engager jei un petit tableat

des rappoTts de 1g littérature et des mathématiques.
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11 est bien spécifié dans :1’introduction de Bourbaki gju’il est

nécersaire de s’assimiler dés 1’abord de nombruesse notions:.
C’est 1% peut-&tre la grosse difficulté de Bourbakij ce n’est-- |
{

pas en huit jours que 1b n peut non pas comprendre ( ga ce n'es

rien) mais s’asiﬁmiler, 2tre capable de manier, par exemple un.
ensemble de not{bn comme celles d’isomorphisme, d? homomorphisne |
d’endomorphisme;d’automorphisme, etc., Ou, , dans un domaine .
beaucoup plus élémentaire , les notions d’élément minimal, de pl
petit élément, de minorant, de borne inférieure, d’ensemble fil

trant 3 gauche ( resp. maximal, plus grand élément, de majoranti,

borne supérieure, ensemblefiltrant & droite.)
I1 est certain que clest 1& en quoi consiste le progrés ma-
thématique. Soit un individu guelconque qui congoit laenotion d

jensemble ordonneé. Quepeut-11 faire de plus s’il ne définit pas

des notions supplémentaires = élément mini ou maximal, etc. cfi .

ci-dessus) plus ensemble réticulé, boerlement ordcpné, bien ord%

onné, etc.




